
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

本科概率论 ⾼高等概率论
概率空间 n am In 和测度空间

1933 klmogomi IDykin 不不⼊入定理理

i D ii1812Laplace 分析概率论

随机变量量名 随机变量量 xwinls si是可测函数
疏 ru Poissonnu指数rv nnr li ie ltBES有不不DEF
FlnPlkx 1吩布RBEPMBD ltBES
Fanis Acid Mind IS SP 概率空间

若 s s 112和 分布函数1到台脈州北北

数学期望 EID mix 关于P的积分⽐比灯 以Paw

E X kxpmdx fxcwpcdwjgfxpldn
hsiR

fxknl 1
袽 dx
pcxeifpcndx

条件数学期望 条件数学期望
EIXIYJ EIXIGJGCF 代数
E X1灲了了 有在唯⼀一性RadonNikodymThm

鞅论回归分析恃知理理论
ru收敛性 nu收敛性

⼏几乎处处收敛
依概率收敛
依尔布收敛的概率测度到的弱收敛
连续映射定理理 Skovkhod表示定理理
Vitali收敛定理理Hey定理理Polow定理理

 



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

思想 Dykin 不不⼊入定理理
逼近的思想

参考书11 Kailai Chung iAcourseinprobabilityThey
in Paul R Haha i Measure Theory 可以当⼯工具书⽤用
137DavisWilliamsProbabilitywithMartingale

第⼀一章概率空间与随机变量量
⼼心相 设样本空间为任意个空间
定义代邀 设为样本空间⼝口中某些⼦子集所形成的集美若

i REA
ii AE如AEA 补封闭
iii AEAiliin f.AEdl有限可加性

注 1⼩小了了知了了平凡代数
A 最⼤大代数
⼩小红AAC中了了代数Acn
例例设⼝口 1011

A 中 tin们 osakhaaaibn 到 n30了了A是代数
注 0代数 代数来除⾮非加条件An单增其极限在代数中
过滤Htration ⼀一列列伤到单增的代数信息流
在应灬 在 ctdc 在 c ⼀一 ⼥女女代数
称 在 在 sat A代数

习题设以红在为0代数则品在为5代数其中⼯工可以不不可数
但在我不不⼀一定

习题设北北⻓长且H旨为扰数UHEH定州竺 AGEANKH
证明 a扣为5代数pitsHH是单减的 camHEHH

咝HMM



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

d HEH if
定义1⽣生成的代数涨 加中某些⼦子集的全本

THEM 红⼼心在为5代数 Act
称 A为由A⽣生成的最⼩小的 5代数

注在度讯器器
MR以及⼩小红中的开集0了了称名⽣生 1⼩小⼆二019112中的开集的
为Borel拭数每个Bord⼩小代数中的集合称为13叫堡
Bore1集开集闭集的集⽇日集
问题扣⾄至2112 拓拓展谄为拓拓扑空间和红红中开集0了了
习题加 5 9112中开集了了1 04lab a的 5纸们 b了了⼆二54toobibHRD
要证⽔水做kc IFJGBph 既正 Axh CNBpipgNBpipcFJGAdaz
外2Dkin不不⼊入类定理理
定义 碰了了没舯⼝口中某些⼦子集的全体如果UAAEA有AnAt A则称如堪
注有限交是封闭的集类就是不不类
代数0代数都是⺎兀兀类
⼩小伙中开集0了了是不不贵
⼩小9to们⽐比112是不不类

定义⼊入类Dknystem
设⼤大⼼心如果其满⾜足
Linc I
iiABEL且ACB BIAEL
CiiDVAnEIMZDAUAi fAtl
则称⼤大为⼀一个堡或少灿盥

注⼈人类⼀一定对补是封闭的仁以⼼心川
0代数 ⼊入类

习题设⼤大⼝口诅满⾜足
以⼝口吐 们⻛风仗 胙⼤大 们An仗如咀A将⼆二中的⼼心晶⼀一丈

⼩小 ⼤大



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

则⼤大定为⼋八类反之若⼤大为⼊入类则以们⼼心⻔门成⽴立
证明⼝口加设ABEL且⽐比13则MB l AUBEI BLA吱

啵An仗且AtfAi AMA AndAn⼀一是两两互斥的
且点Ai⼆二点AndAn 记知出则由⼼心⻔门 您EL

E 们们 i⼼心⻔门

谢岐且AnAflitj 则AicAj㕺AjlAidsNATL
ANGEL 定义13㗹AiEL且Bnf賘⼀一点Aid

定理理你不不如本为⼩小代数 9既为不不数为⼈人类
定理理唙in不不⼊入类定理理
设A为⺎兀兀类⼤大为⼊入类 ⽔水⼤大 北北北北⼤大
证思想没⼊入幽为由内⽣生成的⼊入类

Acts NAK⼤大
若⼊入曲为⺎兀兀类则⼊入曲就是个包含⽉月的代数
NAK NAK⼤大

下只需证曲为⼤大类
令12台 BENA BACENA ⽐比⼀一⼊入⽹网
则只需证NAKDz
可验证12为⼊入类留留作业
则只需证 4 ⼝口即证UBEA VCENAFBMENA
全胜9CENA iBACENA UBEA
则只需证NAKD
可验证12为⼋八类留留作业
则只需证ACD 即证VCEA ltBEA 131CENA
耐为⽆无类⽐比EA tBEA BACEA A

注 12 12 ⼊入凶
啦 不不圦 Fat m代数 单调类



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

⼊入 T ⼉儿 1⻔门⼫尸
科熟 ⽔水⼤大⼆二JCAFNA

不不类 ⼋八类
证明ACNA NAKNA

拍 也是⼈人类且ACNA NAKJIA
应⽤用⼒力力题函数形式的不不⼊入定理理
设此⼆二为⺎兀兀类且REA
H是定义在⼝口上的某些实值函数的全体且满⾜足
i KAGA IAEH
ii H为向量量空间即ltffzEH can cftafyf
iii腓⻚页fnEH 吲且不不A fEH
则H包含所有拍 可测函数

注fi an AD 5112利利若VBEfnafkBESWEnlflwkB 吼刚则称㧑孔⼩小可测函数
证思路路和⻔门只需试AENAHIAEH
定义⼤大台 Aa IAEH
⽥田们 螽⼆二丈
下证丈为⼋八类
i REAL⼤大
ii A BE⼤大且ACB IAiIBEHIBIAIBIAEH IAEL
liiHAGL且An堦成 IAnEH I Anti IAn30班期叫嚸吐
因此⼟土为⼊入类故由不不⼊入定理理 ⽐比⼩小仗 tA的你 IAEH

注 in Ain 北北啊⻉贝州包含所有和可测函数
如可测函数般称为䂑函数

习题Dykin乘法类定理理
设计为包含定义在上某些实值有界函数的全体且满⾜足
④ I EH



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

N I EH
们H为向量量空间
iii⾮非耐⼼心计时0 f fctt
设M为⼀一个包含所有常数的乘法类GiftM fh couhucH
则H包含所有⽔水⼼心可测函数全体
注 JCMENHTBKRiBEfnfEMD
VHENMFHAEH

森鼗藏籝笖且怕 ⼼心 不不⼼心盥 北北⼤大

证明构造到⾮非⻚页连续函数出NI nine
Hi 扯M设a dlR HN定义

k
hilThlfu aD ua

El
⻉贝忶为⾮非⻚页⽬目FntTIHpaiiI i tt AcL
A 9Hi7aijif fkEM ai aktR hn 这是硔
可验证JCAKTCM
现在问题是会不不⼀一定EH
定义BE 惢品望1fin aik
hMXEEBBZ为连续函数则由Weierstrass逼近定理理存在到
多项式铋 1使蕊 鼺难以出咧 能怪盛 uniformly

于是蕊器器癣你们以后叫⼆二0

且欺你们EH
絍伪划⼀一会unity

班叫

问题想毕 n if



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

fn f mn 川

外弹调类定理理
亟惮调类设 Ma 如果其满⾜足
IDEAnEM吲且An0晶 晶EM
此AnEM 以 ⽬目And感Ai 感AGM
则称川为单调类

注 0代数 单调类
⼋八类 单调类

定理理⼼心 atm 没死巧则8为𠰺数 不不为代数时为单调类
证明 ⼆二

设在为代数时为单调类只需证不不满⾜足可到并封闭
事实上设At和31令Bi欺则BnET
且130賘 斯 8

䜃单调类定理理1 Hdmos
设⽇日为代数M为单调类若ACM 的 AKM
证明没叫⼩小为由胜成的㵊⼩小单调类则 man
下只需证肶的代数

i 𢦀𠠬的⼼心an

incl N1⼩小对补是不不 1
代

曲礁理理厅興 胜9130伯 139 1
⽇日刚刚烘 IMCAKDt

D n 7lnTT



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7钱 ⼀一器器 㵘 im
燞 没的代数则0Hkmldi
证由于ACMA 孙 cmn
𦾡 𪙛
Add 𧴯如是单调贵 that

外4概率测度
䘶概率测度没⼼心可为可测空间以及112和 剧作为⼀一个集函数
如果们PNKO ph 1 ⽇日可加性

们泔味 吲 且AMjtcitj phtn 𤩑An 可列列可加性
则称117为定义在事件域本上的⼀一个概率盥

注泓 8 屈划为集函数满⾜足
𠱁伽011讪满⾜足可列列可加性则秕为扣的⼀一个测度
进步若MAKtoo 秕为⼤大上的有限测度
若灿 北北 但存在⼀一个⼝口的划分的⻔门⼼心期 At在A将冲了了
满⾜足 咷 ⽐比 则秕为⼤大上的⼀一个⼩小有限测度
红北北⻔门在痴⼼心为Lebesgue测度此咖为痴上的有限测度
事实上 ton 1进⼀一步1𠵉⻔门上的⼀一个概率测度
啊任意⻋车上的⼀一个有限测度 则⽐比北北在PA法器器为扣个
概率测度
对任意扣的⼀一个有限测度 设伯⻔门 为⼝口的⼀一个划分且Mhikt
定义11裶装器器 ⽐比北北⼤大则以11不不为扣概率测度
⽐比412定义我们三百的 A啦则称我为集中在点⽕火处的



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

81 11 R 11 1 11 n

Diracdelta测度事实上我为拓拓上的⼀一个概率测度
Milk P⼆二⼗十点我⼀一摊上的概率测度经验概率测度
设㣺从加个r us WE六点我⼀一

MuA ⼆二⽅方卫的xiwkA AE3nz 随机概率测度

MM 概率测度值 r li
没hit以⼀一 仳以加个随机过程 to wan

t UAE 万三点Sxictus如
能知 ⼀一 概率测度值随机过程

组考虑⽆无穷次掷硬币的随机实验
nflwncui wniynwioorl is⻔门
事件域 2
定义Rn 9⼼心 wnliWFOorl FI ⼀一川
则⼼心川江 定义PnA ⼆二县NAEE
M31定义在台 Adi ⺕彐BEE St Ahan uiwnk B
思考 oh是个拭数 20陈知是⼀一个过滤
怕冻 ⺕彐BCzist Aiwilwi 奶了了定义PIAFPn13
思考 P为在上个概率测度
于是我们建⽴立了了㶆上的⼀一个集函数P
思考出去是⼀一个代数但不不是⼀一个⼩小代数
问题将顺代数在嵇在上拓拓展到燋利利焦在

keyP在在上满⾜足可列列可加性
定理理Carathéodory定理理
涨为代数且Motto划是⼀一个可列列可加的集函数刚存在⼼心 刚上
的⼀一个测就使1沘 onA进步若Mktao则 是唯⼀一的



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

in ⼼心 DMM end ⼼心⼈人住 的
注 在丸上可别可加性即VAnEA nl且AilAjditj 以及㤀AreA
有𠘕必赢An

概率测度的性质
i KABET有PCAUBFPCAHPCB PCAAB
liiNA in tnET有然则⼆二点吣羅州阶 分
ii HA At在郁岱Air惑州 品灵州感的
ivBonferroni不不等式KA inAn哳则
閦们之感㬎的您们 m奇数

然则3惑⻔门管圝留留分 m偶数

N Book不不等式KA is tnE8则然则⼆二三台PAD
注盛噍 Aiki PAD
鯋

们概率测度的上下连续性
下连续性 At和引明⼼心系 閦刚滠PAD
上连续性At和引且And斯 閦AikhPLAn
证下连续性Ant担And
注意到An倒AnAntiAnti 两两䂨wnrn
且賘 AnU啙
噍AikPIANFPCAnHPVD

PAlt三品北北⻔门
取叫则噍⾮非阳⻔门⼝口 PNi



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11
玷 PNikPAD PADEC o to

𤥴 Philco
因此然AikhpAn to

vii设在为0代数以及1在⼀一 ⽐比了了为有限些 的集函数纵蚍
如果以时以1且Hn中有 HDIO ms to
则性本上满⾜足可列列可加性
证 KAEO且AnAj⼆二中 it j
𠘕 孙冰晶喻则郁盥然则圳州unh

⼆二点MANMn
岱制⼆二点坩叶蕊想

注若在为代数此结果也成⽴立

⼼心⻔门A 9点lai们 0akbk ab lMEMUM个

A为代数不不是抵数
然织的EA定烑 踟的烂点hi划归纰为A上的⼀一个有限可加集函数
问题将 从和拓拓展到0A痴⻔门上的⼀一个概率测度
Need沘瓯上满⾜足可列列可加性 HnH tio ms
VAnEA nl且biAnEAT 纮110其中以三点刖賘 以14
⽤用反证法假设⺕彐970SUMn329 如1
注意到由代数A的构造以知在肚的定义有
⽐比31⽇日 A且在 He吸 flunked
于是 Into ⿏鼠在 侧治似您花
另⼀一⽅方⾯面对于⻓长n HncHe故以您在⼆二点泪花滤纸则
因此冰川品在1纰国渊在⽕火忌 hike
您在1 0 a ii tn

311



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Men t.nl
a㘈
a compact

⼘卜额丰

⼜又既留留⽐比冲 ⽭矛盾

外5 ButCantell吲理理
设And 吲 定义道An三品舔 蕊An三点有An
注满AnET蕊AnEF
盋Aikotnikm 1⽇日nzm使WEAn

WER atAnforinfinitelymanyn
Mmi

YAnii.gg
often

嗭AifwER⺕彐mzl.tn3M WEAny
hot RiWEAforlarge川
Annie eventually

滃肚感An iou引理理扣
望蕊AN ⼆二嗭⾚赤⼼心 1点fdxsf.ffndxnhhiIN.us
1訫班⾥里里设肶和不不侧⽔水器器Ank唟肌制德11灿灿德的
证明P德的冰㱍A 流幽鲗
Noticethat Emil Pink PAD n_n 1喈Ank器器113An

故收点么 盐肌期 Khin MAn ⼆二点PCA
P德制 1 110怎么931⼀一器器117At 1嗭 1MA咋感MAD

Boreltantellīnen没肚扣引且满⾜足感Anka则P德利利⼆二0
证 P慑An 1噍㼔 ⼆二点112偘则
注意到 瀶制⼆二点㫼 惑䙪 HP㼖的⼆二0



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

N N到11 n n nm mo
注 Xn器器如此想加⼆二州
设⽇日⾄至9 on 唜名⼼心⽕火川
WEE则点出⼼心冰以⼼心如旧mail VnzmcwHXnlwMus t

EswEgj9wER lXncwrXcuskEIFE
定义AnEhtnilxnlwj XWPEJ
PEH PAnko lt so

EPMHPE州
郡Nnxl ktoo no in 器器X

Boreltantnnh AE扣引且A 以仙是相互独⽴立的如果感嗮上⽐比
⻉贝帅慑AH

证只需证 117𠏼Any
事实上117期咋燜鰂漆憾的
112㵇以斯4⾮非斯加川德 ēē 㦼兜
古邓德的⼆二0 P德An 1

定理理kolmogorov0 1䡓设An啝到且A ⼀一冰是相互独⽴立的
则 P蕊An 0 or I

外6概率空间的完备化
型零事件nullset没⼼心在11为⼀一个概率空间
对于NET 䢸 N 0称⼈人的⼀一个零事件
定义 NE 9NEFMN 01为所有零事件的全体

淦城⽐比 pl 䮛⽐比 能对助岱们噁印的川
县州北北 岱Nj𡵓且𠻹州卯侧 0

定义完备的概率空间 设⼼心柳柳 为⼀一个概率空间



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

丛 确明以红间 没⼼心在11 为 1𢖯和⽉月
㸠⼉儿且BCN有BEN则称红柳柳为⼀一个完备概率空间

定理理概率空间的完备化没⼼心在11为⼀一个概率空间
则存在⼀一个完备的概率空间⼼心我们使和平⾮非Pont

证明定义和扎⼼心 EAUB AT BCNMEN
其中⼼心⽣生个 Bai BCN NEM
下证本为0代数
cinc ghnnwn
mtEAUBEFAEFB NEN
EEANBHMMUIANBCMDET

liiiHEJAjUBjEI li 1则AJETBjclyMEU

鹔岱ANBjHAjNBDET
VEAliBE来定义MEHRA
諚性若EAUBI AE在BCNME V

EAzUBsAzEfBzCNz NiN
ACAUBzCAzUlN PADEPANMKPAHRVzFPlAz
反过来同理理可得PCAKPAD
PCAHPADEPCAAM

再证成为本上⼀一个概率测度⾃自证
习题没壮红⼼心⺕彐GETGoFEM
证明111计为0代数 2⾮非死FUN
们 们⼝口叶 取GREG故 non EN
liiNFEH s GEF si GoFEN
故忆GC F GCNGCc gs Fc H



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

故1 oG 1 GEN GET f EH
iiiVFjEH pl ⺕彐GETSitGoFjEN

gjkgkflFjoGH li 中感到⽐比
鸡GET 故賘叶
故什什为代数

Doe T CH
Na ⼼心拉什什

下证 Hc在事实上VFEH⼆二⽇日GET SANEGoFEN
注意别让 F EGON因此⾮非9GONIGEF
⼜又对于GEANENGMHGAANhMN
故 NET因此北北与

体
AEN

Sh7随机变量量

邀随机变量量设加⼼心利利 8为⼀一个样本空间上的
函数如果013的有

MB ⽣生 wnixwk Bkf
则称ㄨ⼼心为个随机变量量 in或记为北北在

注倒在⼼心则任何样本空间上的函数都为 rn
例例如 和1112和 没⽔水以WillRf 织名 加为 ⼉儿

例例 ⼼心本 112吖 an aab ahEZ 则ㄨ⼼心⽆无不不是 r li
设在以⼼心利利 S S 为个N 且 f GS 下⼒力力为⼀一个
可测函数㼣BET有扣3的刚fox⼼心利利 T T
也为⼀一个r nl事实上 UBET她5仍治 want xsk B



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 11 3 1 1 1 9 9
WER 如对望华⻋车故拟为rv或记 fxch

例例凉性 in ME在定义INWE96 囁
则INwin利利 112加为 N 以后称为示性⼼心

⽐比13⽇日1GB事实上tBEBR IM to ER i INWEB ⼆二
意 ⽐比13⽇日14B

0413且1413
10413且1413

故做咧BE彨 红 中AAg CT
例例简单 没9Aint 加的⼀一个划分对任意常数GEIR
定义⽕火以 红能iIAtw won 则䅓⼼心为简单⼼心
滨伏13 BE拓拓红⽔水仙 的 品Ai Ici 2⼼心川 记晶洲CT

引理理没加 ⼼心扣 S8为⼀一个样本空间的函数则似1313的伪⼩小代数
证注意到讯13胙⽕火侧

⽔水贴别装⽕火咧
如您1到⼆二名如咧

注以后记丛⽣生所吓的 由引理理必为5代数
引理理没⽕火以⼼心扣⼀一 的为⼀一个样本空间函数则⽔水扣⼀一如
注若⽕火⻋车即⽕火以⼼心和的 为⼀一个叫 的⼼心为⼀一个⼦子新遐
凯的 112㤑咧写仙 冰以⼀一⼥女女们则 M 0如 刈 01点0侧
当的 1129名 即如冰⼼心 从以 则
扒的 ⼼心𣳈州冰晶伈测
抋是使样本空间上的函数⼼心为个⼼心的最⼩小辨城
引理理没仳 ⼼心本 112利利为⼀一个 ⻉贝归 ⼀一列列简单no的吲使



 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

引丛设XM hn利利 11213则为 1 hi 1⼈人⼝口 列列同平⼉儿纵名哎
Xnlwj XM hn n too

证 tn定义fnlxENIcnt PH贰点惩制 430

刚拟以1 ⽐比30
注意到Xlunxtwrxcw
定义知⽣生拟到 Ninian
ZnlutfnlxcwDNiuiasmso

hXXnlWEfnnnfnw ⼀一 书⼼心如⼼心冰以 as mo

引理理 泓以⼼心⽣生 s 娴为样本空间上的函数其中Ace
如果0BEA有 NB Ef则Nw 𠳕 S娳为⼀一个⼼心或加扣

证只需证KBEold X BET或S令ME9BETH NB冻了了
则ACM ⼜又因为M为⼩小代数故 0 AKM

注当的⼈人112加设⼩小红⼼心叮 北北112了了则 find
于是⽐比班 XTNNDEF XET gl win扣 112加为

例例 淑⼉儿以红在⼼心级93时为列列 rus其中⾮非 Finish 则
喷⼈人 皆䧀感Xn煮出 红⼤大 tnfn 也为 r us
凹取ATEN为NERI则扣⼆二拍
wtn Xnlwkx war 皆不不⼼心EEN划⼆二点从此则EI
器器Xntf 烈烈⽔水 器器axn Ef

⼀一时

感如盐器器从⼆二时朤北北下 器器灶⼤大
引理理没⽔水以红利利 的刚为个no其中⽔水2侧

⼩小仪 5 X B BEAD
记记出 ⼼心 MBBCAD



 
 

址记在与⽐比例例BEAD
们在COM SMB BEAK阦13BENA M

GJGNBiBEdDCNX
liiHXKGiXET则⽔水⽔水东因此GCMKF

印本是⼀一个⼦子事件域
下证XEG硁正ltBEJIAHXTBIE有
事实上定义ME9BCS in BEG ⻉贝州为⼩小代数⾃自⼰己验证
因此有ACM 0 AKM
也就是说在为使加为⼼心的个⼦子事件域
⼜又知 为使灿为 的最⼩小⼦子事件

的如

注当你删 112加其中必9 tan北北侧
XET JLXFJGXKaoixDMERD 柱型
当IS 5刚⼆二112㤧咧其中1⼩小熊 们为班
则5X 0仪灬 们

5 㤈 炒焦⼼心不不Dixit112
5焦狄⽐比划 XiElRD

习题设仪ㄚ为⼼心在啊谁 r li则
⺕彐可测函数使乍加 的 041⼼心仪了了

注设丫为扒⼈人可测作删 Yugi⼼心曲 112扣为⼀一个r li
存在⼀一个可测函数f ms112使的仪
以后称㧑回归函数


